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Barem de notare si evaluare
Problema 1. Un numir natural se numeste inteligent daci este si patrat perfect si cub perfect. Se
considerd numerele A=3"+3"+3*, B=8%-7-8" si C =5%-3.25% +14.25*,
a) Comparati numerele A si B. (justificati raspunsul)

b) Stabiliti daca numerele A, B si C sunt inteligente. (justificati raspunsul)

Solutie: a) A=3".3=3"=(3 )ll 0 2p
B =8 (B =7) =8 i 2p
A > B e 1p
b) A=3".3= (37 )3 -3 nu este cub perfect deoarece este un produs dintre un numar cub perfect si un numar
care nu este cub perfect, deci nu este numMAr INTEIIGENT..........cocoviiiiiiiii e 5p
Ultima cifrd a numarului B =8" =2% este 2, prin urmare numirul B nu este patrat perfect, deci nu este
eV L1 1 [T =] o | SO 5p
C=5"-3.25%+14-25" =5% —3.5* 114.5% =5% .(5°-3.52 4+14) =5 64 ...c.cecereeerrerereeeereeerens 3p
C= (521 ~8)2 CAre €StE PALIAL PEITECE.....viiviiieeiiie et 3p
C= (514 -4)3 CAr SLE CUD PEITECE........viiiviieci ettt bbbt 3p
C este si patrat perfect si cub perfect, prin urmare numarul C este numar inteligent............c..cccooevvennee 1p

Problema 2 Veverita Alvin a mancat in prima siptiméani cu 25 alune mai putin decat doui cincimi din
numirul de alune dintr-un sac. In a doua siptiméani, ea a mancat doui cincimi din numarul alunelor rimase
in sac. Dupa cele doud saptamani, in sac au ramas doud cincimi din numarul alunelor care erau la inceput.
Cate alune a mancat veverita Alvin in prima saptamana ?

Solutie: Notam cu a numarul alunelor aflate initial in sac.

Tn prima saptamana, Alvin a mancat 2a:5—25alUNe...............couniiiiiie e, 3p
Notand cu b numarul alunelor raimase, obtinem a—(2a:5-25)=b=b=3a:5+25....................... 5p
Tn adoua saptamana, AIVIN amMANCAt 2D 5alUNC. ..........uiien et 3p
Dupa cele doua saptamani: b—2b:5=2a:5,deunde 3b=2a ........ccooiiiiiiii 5p
Avem 3(3a:5+25)=2a=9a+375=10a =8 =875 .. ..ot 6p
Veverita Alvin amancat in prima saptamand 125alUNE..........ccccoiiiiiiiiiii e 3p
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Problema 3. Determinati toate numerele de forma xy astfel incat xy+yx=abc si numarul abc da
restul 1 prin Tmpartirea la 5.

SOIULIE: ADC = XY + YX Z1A(X+ ) cvvvrerrirrecriieesisssesssesssssssssssss s 2p
abc darestul 1 prin impartirea la 5, prin urmare abc =5-k +1 are ultima cifra 1 sau 6, adicd C e {1, 6} ..... 2p
11(x+y) 2100 si 11(x+y) are ultimacifra l sau6 = X+y=11sau X+y=16.......ccccevreiirrinininn 5p
Se obtin 11 solutii: Xy € {29,38, 47,56,65,74,79,83,88,92, 97} ................................................. 11p

Problema 4. a) Putem alege semnele +si — astfel incit si aibi loc egalitatea :
2024 +2023+2022+...+2+1= 20257 (justificati raspunsul)

b) Putem alege semnele +si — astfel incat sa aiba loc egalitatea :
2024+2023+2022+...£2+1=2026? (justificati raspunsul)

Supliment Gazeta Matematica 9/2025 (enunt modificat)

Solutie: a) Tn membrul stang al egalitatii sunt 1012 termeni pari si 1012 termeni impari................co........ 3p
Suma unui numar par de numere impare este NUMAL PAN..........cccvereeriereereereesreereseesre e sre e 3p

Indiferent de alegerea semnelor, membrul sting al egalitatii va fi un numar par, care nu poate fi egal cu

2025, deci nu este posibild alegerea SEMNEIOT............c.ieiuiieiiiiii e eeas 4ap
b) Se observa ca (a+3)—(a+2)—(a+1)+a=0,oricare ar fi @ numar natural............................... 3p
2024 +2023—2022+1=2026 ... .oneeini i, 3p
2024 +2023-2022 + (2021-2020—-2019 + 2018) +...+ (5—4 -3+ 2) +1= 2026, prin urmare, este

POSIDIlA Ale@erea SEMNEION. ... ... ittt e s e e e s s e sreenteaseesseeneesreenreenneans 4p
Solutie alternativa: a) Suma si diferenta a doud numere au aceeasi Paritate..........cocovevererinnieninieseeen, 3p
Membrul stang al egalitatii are aceeasi paritate cu a sumei S =2024+2023+2022+...+2+1 ............ 3p

S =1012-2025 care este numar par, prin urmare, membrul stang va fi un numar par, care nu poate fi egal
cu 2025, deci nu este posibila alegerea SEMNEIOT...........ccueeviuieieiiieiiie et 4p

(@ ) 1 o [ OSSPSR 10p

Punctajul maxim este 100 puncte.
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