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Clasa a XII-a

Problema 1.

. : : .y 1
Pe multimea numerelor reale R definim operatia asociativa xo y = S(x + gj( y+ §j 3

a) Determinati elementele egale cu simetricele lor fata de operatia ,,o ™.

+1)-1
b) Demonstrati ca éo%o_,_oﬁ = u

g pentru orice numar natural n>2.
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Problema 2.

Se considera functia f,:(0,+x) >R, f,(x)= joxt”arctgt dz,unde neN".
a) Determinati f, (x), X€e (0, + oo) .

b) Calculati nlirgo £,(1).

n—>+o0

¢) Demonstrati ca lim n £, (1) = %

Problema 3.
Data functia f:R — R, definim pe multimea R a numerelor reale operatia ,,*” prin

x*y:f(x)+f(y),‘v’x,yeR.
Determinati functia f'stiind ca (R, *) este grup abelian cu proprietatea ca simetricul oricarui element

x €[-1,1] este un element x' e[-1,1].

Problema 4.

Fie 0<a<b doud numere reale si f:[a,b] >R o functie de doud ori derivabild pe [a,b], cu

b
derivata a doua continua. Daca If(x)dx = %(azf'(a) —bzf’(b))+bf(b)—af(a) , ardtati ca exista

ce(a,b) pentru care f"(c)=0.

Timp de lucru: 3 ore.
Problemele 1 si 2 sunt notate cu cite 23 de puncte, iar probleme 3 si 4 cu cite 22 de puncte
Se acorda 10 puncte din oficiu
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