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        Problema 1. (25 de puncte) 

        a) Aflați numerele naturale consecutive 𝑥 < 𝑦 < 𝑧 < 𝑡 < 𝑢, astfel încât numărul   

         𝑛 =
𝑥+𝑦+𝑧+𝑡

𝑢
 să fie număr natural impar. 

          b) Fie 𝐴 = {
2035

10
,

2036

11
,

2037

12
, … }. Determinați cardinalul mulțimii 𝐴 ∩ ℕ. 

 

    Problema 2. (20 de puncte) 

    a) Determinați numerele naturale n pentru care 2 1n  și 2 1n   sunt simultan prime. 

         b) Determinați numerele naturale a și b pentru care are loc egalitatea:  , 5a b  și    , 2 ,3a b a b ,  

              unde  ,a b și  ,a b reprezintă cel mai mare divizor comun, respectiv cel mai mic multiplu comun   

           al  numerelor a și b. 

 

         Problema 3.  (20 de puncte) 

          Fie numerele naturale nenule 𝑥, 𝑦, 𝑧 astfel încât 𝑥2 + 𝑦2 + 𝑧2 = 2026, iar  

           numerele 𝑥, 𝑦 și 3𝑧 sunt direct proporționale cu numerele 𝑥 + 26, 𝑦 + 14 și 3𝑧 + 16. Determinați  

           numerele 𝑥, 𝑦 și 𝑧. 

    Problema 4. (25 de puncte) 

În interiorul unghiului 𝐴𝑂𝐵̂ cu măsura de 1400, se consideră punctele C și D, astfel încât 

punctul C aparține interiorului unghiului 𝐴𝑂𝐷̂.  

Se știe că 2 ∙ 𝑚(𝐶𝑂𝐷̂) = 3 ∙ 𝑚(𝐴𝑂𝐶̂) și că 3 ∙ 𝑚(𝐵𝑂𝐶̂) = 5 ∙ 𝑚(𝐶𝑂𝐷̂). 

a) Arătați că 𝑚(𝐴𝑂𝐶̂) = 𝑚(𝐵𝑂𝐷̂). 

b) Demonstrați că unghiurile 𝐴𝑂𝐵̂ și 𝐶𝑂𝐷̂ au aceeași bisectoare. 

c) Dacă (𝑂𝑀 este bisectoarea unghiului 𝐶𝑂𝐷̂ și (𝑂𝑁 ⊥ (𝑂𝑀, calculați 𝑚(𝐴𝑂𝑁̂). 

  

            Timp de lucru: 3 ore. 

             Din oficiu se acordă 10p. 


